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Angles Orientés et Trigonométrigue
EXERCICE

Pour chacune des mesures suivantes, on demande la mesure principale et de les placer sur le cercle
trigonométrique
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EXERCICE 2
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1) On consideére un triangle ABC rectangle en C, tel que (4B, AC) = ;—Z . Soit O et A’ les milieux respectifs des
[AB] et [AC]. Trouver la mesure principale des orientés : (ﬁf O—A’)) ; (5_5 O_A’)) ; (O_A’) E_C)) ; (Uﬁ 5—C’)
2) ABC est un triangle équilatéral direct tel que (ﬁ ﬁ) = g les points 1, ] et K sont les milieux respectifs
des cotés [BC], [AC] et [AB]. Déterminer la mesure principale des angles orientés :
(BC,CA); (BC,JK); (4l,CA)
3) A;BetC sontdestels que: (4B, AC) et (BA, BC) ont respectivement pour mesures principalesg et —%
Déterminer une mesure des angles (BA, AC); (C4,CB); (AB,CB)

EXERCICE 3

On considere un triangle ABC direct isocéle et rectangle en A. Construire les deux triangles équilatéraux direct

AIC et BJA.
1) Faire une figure

2) (a) Déterminer une mesure de chacun des angles orientés suivants : (AB, AC); (4], AB) et (AC, Al)
(b) En déduire une mesure de 1’angle orienté (T], Xf)
3) (a) Quelle est la nature du triangle AJI ?
(b) En déduire une mesure de I’angle orienté (]7,]7)
4) (a) Déterminer une mesure de chacun des angles orientés suivants : (J4,JB); (JB, BA); (BA, BC)
(b) En déduire une mesure de I’angle orienté (ﬁ, FC)
5) En déduire des questions 3) et 4) une mesure de I’angle orienté (]7, R'))

Conclure.
EXERCICE 4
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Dans la figure ci — dessus ABCD est un carré et AEB, BCF des triangles équilatéraux.

1. Quelle est la nature des triangles ADE et EBF ?
51

Démontrer que (ED,EA) = =

Déterminer une mesure de 1’angle orienté (ﬁ, ﬁ) puis en déduire une mesure (E—B), ﬁ)
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Déterminer une mesure de 1’angle orienté (ﬁ, ﬁ)
Conclure quant a la position des points D, E et F



EXERCICE & :

Dans la figure ci-dessous,ona Al = 6, Bl = 8et 0l = 4.
Le point O, intersection des bissectrices, est le centre du cercle inscrit dans le triangle ABC.
Ol est donc un rayon de ce cercle et I’angle OIB est droit
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B = S / O

Calculer OA et OB, puis sin(%) , cos(%),sin(g) et cos(g)
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2. Calculer sin A, cos A, sin B et cos B.
3. Montrer que sin C = sin (A + B).Calculer sinC .
4. Calculer les distances BC et AC.
EXERCICEE :
V5-1

2 .2
1) On donne cos?n ==—. Calculer sm?”
, . . . . 3
2) En déduire les lignes trigonométriques de = et —
. y s . 1-/5
3) Résoudre dans [0 ; 27] , I’équation cos x = —
7 7 .7 e - ,
4) Sachant que == == +Z; donner les valeurs exactes de cos— et sin-=. En déduire cos— et sin—
12 4 3 12 12 12 12

5) Retrouver autrement les valeurs de cos 1—”2 et sinl—”2

EXERCICET :
1. Démontrer, pour tout x € R les égalités suivantes :
a) sin*x + cos*x = 1 — 2sin®xcos?x b) (cosx + sinx)? — (cosx — snx)? = 4cosxsinx
) sinx — 1-cosx (x + kﬂ)
1+cosx sinx '
2.So0it x un réel ; exprimer en fonction de cos x ou sin x les nombres suivants
a) cos(m — x) + cos(mr — 3x) b) sin(—x) + sin(w + x)
¢) cos(m — x) + sin(mw + x) d) cos(—m — x) + sin(x — ) + sin(4m + x)
3. a) Ecrire cos 3x en fonction de cos x puis sin 3x en fonction de sin x.
b) En déduire que : tan3x = tanx X ——LX
1-3tan“x
EXERCICES
A) Résoudre dans D les équations suivantes.
V3 . V2
1) cosx =—; D=]-mmn] 2)5mx—7, =]-mm]
3)cosx=—% D =10, 2n] 4)sin(3x)=cos(x—%),D=R
5) 4cos’x — 3 =0 D =10, 2m] 6) 2sin’x + cosx — 1 =0; D=R
7) 3cosx —V3sinx+vV6=0; D = R 8) 2cos?’x—cosx—1=0; D=R
V3+1
COSX COSy =
9) tan’x + (1+V/3)tanx +vV/3 =0; D =]0,2r]  10) ﬁil D=R?

sinx siny = —



B) Résoudre dans D les inéquations suivantes

1. sinxz—g; D =10, 2n] 2.sinxS\/Z—E; D =10, 2m]
3.cosx§%; D =]—m, ] 4. tanx <3 ; D =]0,2n]

5.v2sin(2x +5) <0; D=10,21] 6.~ <cosx<1; D=]0,2n]
EXERCICES :
On considére 1’équation (E) : V3 sinx + cosx = 6.
1) a) Montrer que 8 + 2v12 = (V2 + V6)?

b) Soita €12, [ tel que cos(a) =2 vz
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démontrer que sin(a) =

2) Résoudre dans R 1I’équation : sin(x — ?") = ‘/Z—i

vz
7
b) En déduire les solutions de I’équation (E) dans I’intervalle ]; ,T[.

3) a) Démontrer que 1’équation (E) est équivalente a sin(x — ?n) =

c) Démontrer que le réel de la question 1b. est solution de 1’équation (E) puis en déduire a .
EXERCICE 10

Calculer (1 + /3 )?

Résoudre dans IR I’équation : 4x? + 2(\/§ — 1)x +43=0

Résoudre dans ]0; 27r] I’équation : —4 sin?x + 2(v/3 — 1) sinx + V3 =0
Placer les solutions sur le cercle trigonométrique

Résoudre dans 0; 2rr] 1’équation : —4 sin?x + 2(v3 — 1) sinx + V3 <0
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